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1.写出 an不收敛到 a的 ε −N 定义

2.证明：an收敛到 a当且仅当 an的任何子列，其子子列收

敛到 a
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f (x) =

sin πx, x ∈ Q

0, x /∈ Q

判断 f (x)的间断点
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3 计算

(1)lim
x→0

ex −1
sin x

(2)lim
x→0

( x
sin x

) 1
x2

(3) lim
x→0+

xx −1
(ln x) · ln (1− x)

(4) lim
n→+∞

( n2

n+1
−
⌊

n2

n+1

⌋)

(5)lim
x→0

tan (sin x)− sin (tan x)
tan (sin x)− sin (sin x)

(6) lim
n→+∞

(
(n+2)n+2

(n+1)n+1 −
(n+1)n+1

nn

)
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4

(1) f (x) = x2e2x，计算 f 50(x)

(2) f (x) = esin x，写出 f (x)在 x = 0处的含 Peano余项的 Tay-

lor展开式至 x4阶
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5 0 < a0 < b0, an+1 =
√

anbn, bn+1 =
an+bn

2
，求证 an, bn极限存

在且相等

6 f (x)二阶可导，x0 ∈ R，h充分小时，由中值定理可得 f (x0 +

h)− f (x0) = f ′(x0+θnh)h，其中 θn ∈ (0,1)，求 lim
n→0

θn

7 F(x) 在 [0,1] 上二阶可导， f (x) 是 F(x) 的导函数， f (0) =

1, f (1) = 1
2，求证：∃ξ ∈ (0,1), f 2(ξ )+ f ′(ξ ) = 0
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